
串行弧化 简运 算

定义 设 二 只
, , ,

, 是一个网系统
,

若 尸门 垂
,

笋电 二 ,

一 若对 任 尸
,

都有 二 沪 二 ,

则称 是带标识加权

图

定义 在加权 图 中
,

若存在 ‘ ,

勺
, 任 , , ,

使得
’

“
,

片 二 分
,

,

孟 、 ,

且记 。‘, , ,

的权分别是
, 。 , , 。 , ,

,

则将 ‘,
,

, 亡 , 亡 两弧化简为一条弧 ‘, 一 一 、 ,

且其权为 。 。
,
。

,

无 。 ,

称此过程为串行弧化简运算
,

记作 ‘ , ,
,

, , ,

如图 所

示
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图 、, 、, 。 ,

肠 图
‘ ,

属

引理 加权单回路网
, ‘ 。 ,

如图 所示 经 运算化简为 , ,

叫 如

图 所示
,

设 场 儿
, ,

⋯
, 。 ,

玛
, 无

, ,

⋯
, 几

若
,

是活 网
,

则
‘ ,

叫 也是活网

若
‘ ,

玛 是活网
,

且 无 叫沙叁 存在非负整数解 儿
,

无
,



一 ”一 一 。犬人全

、、,产、口了少、‘了,习

⋯
了、、了矛、了口‘、

由 式 式 可得 、 一 。

瓜 全
,

因此有

一 。尤 全
,

一 全
,

一 全
,

纵一 们 一 一 。犬 全

故 日 ‘ ,

使
‘ 全 前面 已证 卜 表示在 下

,

引发序列 。 是可实施的
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定理 加权 手图 经 运算化简为 变为 叫 若
,

是活网
,

则
‘ ,

玛 也是活网 若
, ,

玛 为活网
,

如果 忿、一 一 , 一尹 一 亡、

不在 任何 回路中
,

则
,

也是活网 如果 一 一 勺 一 一 落在 某个回

路
,

中
,

若 , 二 码伽冬
,

有非负整数解
, ,

且
。 。 ,

则
,

也是活网

证明 若 “一 一 勺一 一 亡、 不落在 的任一个回路中
,

则
,

与
‘ ,

叫
的回路个数相 同

,

且对应 回路 的权与标识完全相同
, 、

玛
,

￡二
, ,

⋯
, ,

因
,

活
,

故 ‘ , ‘ 乞
, ,

⋯
,

均活
,

因此
,

鸡 乞二 , ,

⋯
,

也活
,

由

文献 例 中定理 知
, ,

玛 也活
。

若 ‘一 一 勺一 一 亡、 落在 的某个回路
,

中
,

它对应
‘

中的 二
,

因
,

活
,

故 ‘ , ‘ ,

￡
, , ,

也活
,

因此由引理 知 二
,

端 二 也是活的
,

除
,

二



期 许安国等 带标识加权
一

图的化简

孟认 , , 认 ,

切 , 乏, 侧

图 第一类分叉弧化简运算

定义 在加权 图 中
,

若存在 ‘ , , , , ‘ 任 , , 尹 , 尹 任 ,

使得
,

、 , 、 ,

贯 ‘ ,

孟 , ,

且记 “
, 、 , 、 , ‘ , , , 的权分别是

。。 , , 。 , 。 , 。 , , ‘ 二 ‘,

￡
, , ,

则将它们化简为两条弧 ‘ 一 一 ‘,

亡。 一勿 一 , 、,
,

且权分别记为 、 , 叨 , 。 叨 , 二 、
,

伽 无 无
, “

。

称此运算为第二类分叉弧化简运算
,

记为 ‘ , , , , , 、, 尹 , ‘ ,

如图

所示
。



证明 方法 同定理 略

推论 加权 手图
,

经 ‘ 运算化简为 州
,

玛
‘ ,

该
, ,

若 川
,

叫
、 ,

￡
, ,

不活
,

则
,

不活
。

并行弧化 简运 算

定义 在加权 , 图 中
,

若存在 认
,

勺 任 , , 任 ,

且 丹
,

时 此
,

有 向弧 ‘ 一 尹 一 , 一 尹 一 的权分别是 ‘ , ‘ , ‘ , ‘ ,

伽
,

无
,

将此两条弧化简为一条弧 ‘ 一 一 ,

其权为 。 ,

其中

竺竺叨

叨

伽‘ ,

似 布
沙

,

当竺
叨

竺叽当

竺当

了 、 , ,

气。
,

、
, 、

、
,
叨

,
当竺



期 许安国等 带标识加权
一

图的化简

其中

乞户,

、 叼

二

、

又

‘ ,

石
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一

丫

印 呷 ‘
,

, 。夕 城 云。夕 ,

, 一

一

一


