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定义 个 阶正形置换是 又 中的 个置换 它满足 又

正形置换的上述两个定义是一致的
,

只是出发点不同
,

可根据方便选择使用
。

定义 设 为 髯
‘

上的一个置换
,

若对任意的
, 夕 任 尹

,

有 。功 州 ①州妇
,

则称 为一个线性置换
,

并设 为 尹 上全体线性置换做成的群
。

主要结果
定理 设 为正形置换

,

为线性置换
,

则 一 仍为正形置换
。

知道一个正形置换
,

由定理 指出的方法可构造多少正形置换呢 下面讨论这个问题
。

设 为正形置换
, , 下 均为线性置换

,

若 一‘ 丁 一‘二
,

则 二二 一‘ 、 、 丁 , 一 ’ ,

即 二 一 ‘

与 、 可换
。

又 二 一 ‘ 为线性
,

故当设 为 中那些与 、 可交换的置换做成的群时 二二 一‘ 任
,

即 任 二
。

而 二 为 的一个陪集
,

于是 一 , 、 二 一 , 、二 ,

当且仅当
, 二 属于 的同一个

陪集
。

这样就得到 了下述定理

定理 设 为 中那些与 可交换的置换做成的群
,

则知道一个正形置换
,

由定理
指出的方法可构造 个正形置换

。

为了进一步的讨论
,

下面引进正形置换间的一个等价关系 —线性共扼关系 正形咒换 、 ,

等价
,

当 几仅当存在线性置换 二 使 二 一‘、 二
。

并设这一关系将 夕 上全体正形置换分成

一 一

收到
, 一 一

定稿
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个类
, 、 , ,

⋯
, , 分别是它们的代表

, , ,

⋯
, , 分别为与 、 ,

匆
,

⋯
, 。可交换的线

性置换做成的群
。

这时
,

由定理 可得下面的定理

定理 设 川 为 髯
‘

上正形置换的总数
,

则

。 】 ⋯ 】 。】

当设
,

⋯
, ,

凡 卜⋯
, 。 时

,

有 马 三 。 三

, ,

⋯
, “ ”‘ , 一 其中 , 尸 ‘ ‘ , 丁 户 ‘ 。

定理 设 。 为 夕
‘

上正形置换的总数
,

则当 了 。 时
,

全 乙 ,

全 。
。

证明 设 二
,

则
‘

· ·

“ ,

又 。 全 少
,

所以
,

利用定理 的方法

可由 阶正形置换构造 “ 阶正形置换
,

再注意到引理
,

则结论 成立
。

同理
,

。

结论 成立
。

因当 二 时是否有 全 了 ,

是 一个未知的问题
,

故定理 的结论是有价值

的
。

结束语

本文对正形置换的构造与记数提供了有益的思路
,

本文的有些方面作者将进一步深入讨论
。

正形置换的构造与记数两问题虽相互联系
,

又各有其特殊性
,

能否借助于正形置换的一些简单

构造方法在正形置换的记数方面有所突破
,

本文做了一些尝试
,

望起到抛砖引玉的作用
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